الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطنى للامتحانات والمسابقات 


امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: 2018 
الشعبة: علوم تجريبية 

اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 03 سا و 30 د 

على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 
الموضوع الأول 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
(U, )‏ متتالية عددية معرفة بحدها الأول ما حيث 1 = ولا ومن أجل كل عدد طبيعى ۸ ا -1 ح إلا 
U, + 2‏ 


1 أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 77: 2- < ,اا 
ب) بيّن أنّ ( ,4) متتالية متناقصة تماما على N‏ واستنتج أنّها متقارية. 
: 1 
2) نضع من أجل كل عدد طبيعي ۸ : حر 
Uu, +2‏ 


- أثبت أن المتتالية ( ,10) حسابية أساسها چ يطلب تعيين حدها الأول . 


3) عبّر بدلالة 7 عن ,۷ و برلا » واحسب ا lim‏ 


معدج+ت ىر 


50 0 1 
4) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 77: E)‏ رلا + .... + Uovg FU,‏ 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 

يحوي صندوق 10 كريات متماثلة لا نفرق بينها باللمس» منها أريع كريات بيضاء مرقمة ب: 1 › 2 › 2 © 3 
وثلاث كريات حمراء مرقمة ب: 2 ٠ 2 ٠»‏ 3 وثلاث كريات خضراء مرقمة ب : 2 » 3؛» 3 
نسحب عشوائيا وفي آن واحد 3 كريات من هذا الصندوق. 
نعتبر الحادثتين 4/: "الكريات الثلاث المسحوبة تحمل ألوان العلم الوطني" 

و 8 : "الكريات الثلاث المسحوبة لها نفس الرقم". 
1) أ) احسب: (2)4 و(2)8 احتمالي الحادثتين ۸ و 8 على الترتيب. 
ب) بيّن أنّ: - (408)م ثم استنتج (2,)8 و (2)41(8 . 
2) ليكن × المتغيّر العشوائي الذي يرفق بكل نتيجة عملية سحب عدد الكريات التي تحمل رقما فرديا. 
عرّف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي × واحسب أمله الرياضياتي ( ×)£ . 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول > التالية : 0 -1+ج 3/-22 


صفحة 1 من 4 


<x 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: علوم تجريبية / بكالوريا 2018 


2) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (:6,1:©) 
ه 8١‏ و € ثلاث نقط من المستوي لاحقاتها على الترتيب: 24۰2و <> حيث : 


E 3 .1 1 1/3‏ 
دادج 2 1ب ثلا ,2 و مو حتم>م (يُرمز ب م7 لمرافق م2 ) 
2 2 2 2 
ع 7 
اكتب ,> و وج على الشكل الأسي ثم عيّن قيم العدد الطبيعي ۸ بحيث يكون: 3/ہ+1_ ( م2 
ZB 2‏ 
3 أ) تحقّق أنْ: 3ے 58 وحدّد طبيعة المثلث 086 . 
<c‏ 
ب) استنتج أنّ: 8 هي صورة ١‏ بدوران 7 يطلب تعيين عناصره المميزة. 
ا : 2 +i‏ 3 
4) نسمي(7) مجموعة النقط 4 من المستوي ذات اللاحقة > التي تحقق: : 7 
7 و 2 


عيّن طبيعة المجموعة (7) ثم عيّن صورتها بالدوران 7. 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 

1. ع الدالة العددية المعرفة على 18 كما يلي: * 8-1(6)+2-(8)8 
أ) احسب (:3)م صنل و(×)ع صا . 
ب) ادرس اتجاه تغير الدالة چ ثم شكل جدول تغيراتها. 

ج) بيّن أنّ المعادلة 0= (×) ع تقبل حلا وحيدا » حيث 0.37-> 0 > 0.38- ثم استنتج إشارة (×) ع على 18 . 

1. لتكن م الدالة المعرفة على 8[ ب : * 6د-1++«2 -()/ وليكن )۶ 0( تمثيلها البياني في المستوي 

المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (ز.0:1). 
1) أ) احسب (٭) ۶ دنا و (ع)ثر سنا . 
ب) احسب ٤ lim  )£)(-)2×+1()‏ ثم فشر النتيجة بيانيا. 
€ الزن الوضع التي لفكتي ن لفت خي e‏ 
2) بين أته من أجل كل عدد حقيقي × يكون (*)م -(2)”/ ثم استنتج اتجاه تغير الدالة /. وشكّل جدول 
تغيراتها. 
3 اكتب معادلة المماس (7) للمنحنى [م0) عند النقطة ذات الفاصلة 1 . 
4) ارسم (4)ء (7) والمنحنى (,)) (نأخذ 0.8=(ء)/) . 
5) ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي :7 عدد واشارة حلول المعادلة ذات المجهول ×: *1-70(6) = 
6 أ) باستعمال المكاملة بالتجزئة عيّن الدالة الأصلية للدالة * 26 1 على 12 والتي تنعدم من أجل 2-1 . 
ب) احسب العدد 4 مساحة الحيز المستوي المحدّد بالمنحنى (Cr)‏ والمستقيمات التي معادلاتها 1-,رء 
3=× و1+2×x=رJ.‏ 


انتهى الموضوع الأول 
صفحة 2 من 4 


<x 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: علوم تجريبية / بكالوريا 2018 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04 نقاط) 


(u, )‏ متتالية عددية معرفة كما يلي : 0= »ا و من أجل كل عدد طبيعي :n‏ ) 


2n +1‏ 
1) احسب كلا من ,ا » را و پاا. 
2n +3‏ 


( 
2) بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 1> 
2n +1 ١‏ 
3 (ى ا) متتالية عددية معرفة من أجل كل عدد طبيعي 7 ب : 2+1 = .v,‏ 
أ( برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي E SV, cn‏ 
ب) استنتج عبارة الحد العام للمتتالية (,») بدلالة 7 ثم احسب u,‏ ”نا . 
4) احسب المجموعين ,5 و 7 حيث: 


0000 1 1 = ml 18 )م‎ | 
o 4 n1 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 

النساء متسوت الح ا ان (Oo: j.)‏ نعتبر النقطة (2:1-:4)1 والمستوبين (2) 
(8) اللذين معادلتيهما على الترتيب 22+1=0+ر+x×-‏ و 2+4=0+ر+3x-.‏ 
) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (۸) الذي يشمل النقطة 4 و (2-:1:5)/: شعاع توجيه له. 
( 
( 


ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية (,») . 


و 


مر 


2) بيّن أنّ المستويين (2) و (2) متقاطعان ثم تحقق أن تقاطعهما هو المستقيم (۸). 

3 اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (0) الذي يشمل (1:4:0-)8 ويعامد كلا من (2) و (28) ثم استنتج تقاطع 
المستويات الثلاثة (8) (2) و (0). 

4) لتكن (1-:2:3)£ و(2-:77)0:3 نقطتان من الفضاء. 
أ) تحقّق أنّ 77 هي المسقط العمودي للنقطة 8 على المستوي (2). 
ب) حدّد طبيعة المثلث 257877 ثم احسب ۷ حجم رباعي الوجوه 41817 . 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 

1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة : 5(=0+ 2-4 (z-4+i)(z‏ (يرمز > لمرافق العدد ) 

1) في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس )» 06 نعتبر النقط 8۸4 و © التي لاحقاتها 
a‏ 7د ديج + RE gi Tp AAT‏ 


1) تحقق أنّ + - ۸“ e‏ 


2A4 


86 4 


صفحة 3 من 4 


<x 


اختبار في مادة: الرياضيات / الشعبة: علوم تجريبية / بكالوريا 2018 


|2 - جات |2 - 


2) 7 نقطة من المستوي لاحقتها ر > حيث: 95 
22k (ke Z) 0 1 0 ١‏ =| 2 إوىم 


بيّن أن المثلث 482 متقايس الأضلاع و احسب وج . 
3)احسب 5 لاحقة النقطة © مركز ثقل المثلث 482 ثم عيّن نسبة وزاوية التشابه المباشر الذي مركزه ۸ 


4) عيّن (1) مجموعة النقط 14 ذات اللاحقة > ( 14 تختلف عن © ) بحيث: (7/ © )) 7م مسد ينه 
0 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1- ع الدالة العددية ذات المتغير الحقيقي × المعرفة على |6+:0| ب: 
1-هما- #(مدما) -ط g (x)=‏ و(0)) المنحنى البياني الممثل لها 
X‏ 
كما هو مبيّن في الشكل المقابل: 
- احسب (1)م ثم استنتج بيانيا إشارة (×) ع . 
1- ر الدالة العددية ذات المتغير الحقيقي × المعرفة على |م+:0[ 
دما +1 
ك - تمك البیانے ذ نو منسوب 
(C,) f )*( 1‏ تمثيلها البياني في مستو منسوب 
إلى المعلم المتعامد المتجانس ( ,0:7 ). 
1) لصب ( )ان صتا و مین أن ۸(=0)/ 1ال 


elo dE‏ م( 


ب) استنتج اتجاه تغير الدالة f‏ و شكل جدول تغيراتها. 
2 
. د دم هي معادلة ل(7 ) مماس المنحنى( ,0 ) في نقطة تقاطعه مع حامل محور 
ع6 ع6 
الفواصل» ثم ارسم المماس (7) و المنحن e‏ 
4) عيّن بيانيا قيم الوسيط الحقيقي 7# بحيث تقبل المعادلة ٠‏ -×2ء = (×) / (1-ء) حلين متمايزين. 
111- # عدد طبيعي حيث ۸<1 ٠‏ ,1 مساحة الحيز من المستوي المحدد بحامل محور الفواصل و المنحنى ( ٤,‏ ) 
والمستقيمين اللذين معادلتيهما 2-1 و2-7. 
1( بين ائه من أجل كل عدد طبيعي 7 حيث 1< 7: =In(1+nlnn)‏ ,1. 
2) ادرس اتجاه تغير المتتالية ( ,7 ). 


3) بين أن 


انتهى الموضوع الثاني 
صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعبة: علوم تجريبية/ بكالوريا: 2018 


عناصر الإجابة (الموضوع الأول) 


التمرين الأول: ( 04 نقاط) 


1) | البرهان بالتراجع o‏ 
ب) إثبات أن : ( ,24) متناقصة تماما على NN‏ 
٤‏ 9 )- 
من أجل كل عدد طبيعي n1‏ : ا ح 1 ,1 E‏ 
U, +5‏ 
- ( ,4) متقاربة ا lel O N‏ 
2) إثبات أن ( ,,() متتالية حسابية : من أجل كل عدد طبيعي 7 : - = ,لا- إ۷ 
- حدها الأول ولا E A‏ لاس اواك اجو لوقو وو لل د ل 
3 - من أجل كل عدد طبيعي 7 78 هم = ,۷ ”5ط 
1 95 
1 27+1- 
- من أجل كل عدد طبيعي 7 :2 ك ,اا لمنه = ل 
١‏ 3 7+1 
+ حساب النهاية ات الام له ةا الك ا ل ل و ا له ل O‏ قا ل ا و 1 
4) إثبات أن :من أجل كل عدد طبيعي 7 : ,20,77 + ...+ 1۷+ و1۷ = إلى 
من أجل كل عدد طبيعي 77 : 1 س معناه ,1= U,V,‏ 00111 
Up +2‏ 
S4 = 1-2v( + )] - 2: ( + ....+ )1- 20,(‏ 


1 
5 1 ( 


n 


التمرين الثاني : (04 نقاط ) 


صفحة 1 من 4 


0.25 


0.5<3 


0.75 


01 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعبة: علوم تجريبية/ بكالوريا: 2018 


2( 
3 1 0 4" 
كت PJ)‏ 
12 12 12 12 
- الأمل الرياضياتي -==(×)5 
التمرين الثالث : (05 نقاط ) 
1) حل في ()المعادلة: 0د امع ولء- 2 
تر دم , طلم و اخ بج 
2 2 


- 6 مح | 6م|ح | ك | ومنه  n=12k+2;kcN‏ 
2B‏ 


.0 
2 6ع 2 
3 لدينا 3 م = كبك 
4ك 
© 
e 6‏ 
Z2, -2 e‏ 
أي 3ع - 0 ومنه المثلث 08٣‏ متقايس الاضلاع ا کک 
2c 7 20‏ 


-ج]- تا تكلفئ |2 - 2|= |2| 


تكافئ |2 -2]| - |2| أي |24 - ]| - |2| ومعناها 24 - 011 
و (7) هي محور القطعة المستقيمة[00] لي 52111111111111 
بما أن :0 -(7)0 و8 - )7 فإن صورة (7)بالدوران ۽ هي محور القطعة [078] 


صفحة 2 من 4 


ب) 32 © = ,ع ومنه 8 هي صورة ٤‏ بالدوران ‏ الذي مركزه 0 وزاويته - 


0.25 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعبة: علوم تجريبية/ بكالوريا: 2018 


التمرين الرابع.: ( 07 نقاط ) 
g(x)=2+(x-1)e” .1‏ 
(Î‏ م (ء)ع lim‏ و lim g(x)=2‏ 
ب) دراسة اتجاه تغير الدالة ع 1 


الدالة ع تقبل الإشتقاق على » g£'(x)=(2-x)e‏ 


الدالة ع متزايدة تماما على ]2 ]| ومتناقصة تماما على +f‏ :2[ 


جدول تغيرات 5 E‏ 
ج)ء دالة مستمرة ومتزايدة تماما على [2:[ مغيرة إشارتها فحسب مبرهنة القيم 
و 0.017--(0.38-)ج؛ 6  -‏ (0.37-)ع 0< (0.37-)ع<(0.38-)ع إذن 
7-- > ين > 0.38- 


58 استنتاج إشارة («)ع 


1. 
lim f (x) = +0 2 lim f (x) = +o (i (1‏ ل عونا لومز مط عاد ده د د ع0 امف باكر د O‏ 
ب) 1((=0+×2)-(×) /) سنا نستنج أن 1+×۸(:«=2) مستقيم مقارب مائل ل (0) 
بجوار ممد 


2) من أجل كل عد من R‏ («د)ع =(×)'/ 


_ / متزايدة تماما على المجال ]0+:©] و / متناقصة تماما على المجال [©:-[ 
- جدول التغيرات اح 0 


1-67 +2 - بر : (17) 


)222 


0.5 


0.25 


0.5 


صفحة 3 من 4 


01 


1.25 


0.5 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعبة: علوم تجريبية/ بكالوريا: 2018 


4) رسم المماس و المنحنى 


5( 22+77 ح (x)‏ كر 


لما ا ع ” المعادلة لا تقبل حلول 


6 


لما ادم المعادلة تقل حل مضا 
: 55 | 0.25 
لها كد عبوز الال لن مر جين لين 


e 


لما 1= ”س المعادلة تقبل حل واحد معدوم 
لما ]هه +:ا[ ع يم المعادلة تقبل حل وحيد سالب تماما 


6( أ) جم الدالة الأصلية للدالة ‏ على 8 والتي تنعدم من أجل القيمة 1 للمتغير 025 
F(0) = f 1e “dt=(-1-x)e™ +2"‏ 
ب (2x-1)-f (*)) d=2e"-4e ua‏ [ =4 0.25 


صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعبة: علوم تجريبية/ بكالوريا: 2018 


عناصر الإجابة (الموضوع الثاني) 


التمرين الأول: ( 04 نقاط) 
1) حساب u‏ › يه و #: 3م1اح نه › تماد ديه و 7ما u,‏ 
2n +3 2n +3‏ 


2) نبين أن 1< : بما أن 2+1 < 27+3 فإن 1< 

O OE‏ ا 

اتجاه تغير المتتالية (,»): جع 000000 n>0‏ 
n‏ 


(,#)متزايدة تماما 
٠. 0‏ س Un,‏ 
3 أ) نبين أن ,7 چ عن 
لدينا 1= ر« و 1= “© و منه الخاصية محققة من أجل 0-, 
Un _ Ek‏ ع n1 — N‏ 5 
نفرض ,۷ = € و نبين أن ,۷= :€٤€‏ 


2n+3 
2n+1 


Uy, +n 


لدينا: رس ع ك2 ا 


ب) استنتاج عبارة u,‏ : (12)27+1- ,ناما ح u,‏ 


معد = lim u,‏ 
4) حساب المجموعين: 


3 د 4 +| غ )| نك اد‎ -Inv, n =Inv, =u, 
o ۷ سيرلا‎ 4 


— 12018 1 ا 
ووو سك ور ۷ و اک ۴ع ع 1559 E‏ 
1+ 2018-1439 _ 


| 2(1439 + 2018( + 2 | 0 


XxX =t+1 


1) تمثيل وسيطي للمستقيم (۸): )۲٤8(‏ ۸(:1«=51-2) 


z= 2+1‏ 
2) التحقق أن المستويين (2)ء (2) يتقاطعان . 
التقاطع وفق المستقيم (۸) 


3( معادلة ديكارتية للمستوي (0): 0 -22-19-درة +« : (0) 


صفحة 1 من 3 


العلامة 


ê‏ مجمو 
مجزاة 
23 


0.25 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعبة: علوم تجريبية/ بكالوريا: 2018 


(4()0) - (8()2()0) بالتعويض نجد نقطة التقاطع (1-:2:3): 
4) أ) التحقق أن النقطة 7/ هي المسقط العمودي 
ب) طبيعة المثلث 2827 : المثلث قائم في 77 
1 
حجم رباعي الوجوه Ean xd| 4,)9([ - 5 uv : 48E‏ 3 2 
(مساحة المثلث 8/17 : Saa - EH x HB = ÊÊ‏ ( 
التمرين الثالث: ( 05 نقاط) 
ا) مجموعة حلول المعادلة: 0-(2-4+1[)22-42+5) هي 2+1:-4+1:2)-5 


OD‏ خ9- رد 


أ-. =i‏ 
اا)] 1) التحقق أن: ,2-2 
قيم العدد الطبيعي : n=2k+1jkeN‏ 


| 2~ وة|دارة - 2| 


2 أ وا سات 
3 يي 3ع = 
e = (keZ) ١‏ 3 عست 


Zp موك‎ 


ومنه 482 مثلث متقايس الاضلاع. 


7 
. 


؛([ 5 +1)+3- 24+ (,2- =e )2g‏ ر2 
3 حساب +ج2: )دد 


ت عاضر التشابه المباشر مشبته 3لو چ 


4)طبيعة مجموعة النقط : ('1) هي القطعة |٥6]‏ 


صفحة 2 من 3 


0.5 


0.5 


01 


01 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة: الرياضيات/ الشعبة: علوم تجريبية/ بكالوريا: 2018 


التمرين الرا 

ا- حساب (8)1 
- استنتاج إشارة (×) ع : 

اا 1) حساب النهاية: -=(×) / صا 
و تبيان أنَ: 0= (×) / صفل 


التفسير البياني: 0 - و 0 -:«ر معادلتي المستقيمين المقاربين ذ),c(‏ 


2 3ط شا 3 (داع ب ١‏ 
( - د 72 صاء +1( 0 


ب- / متناقصة تماما على |ه+;1] و متزايدة تماما على [0;1| 


1 6 2ع 
معادلة المماس : د درو T7):‏ 
a1 e—1‏ ) ( 


- رسم المماس و المنحنى 


4( المعادلة +- 2ه - (د)/ (26-1) تكافئ رگ × 2 =(×) ۶ و 


منه المعادلة تقبل حلين متمايزين من أجل 1< ” 


1, = | f (x =[In(1+ xlnx)J )ماح‎ + nln) (1 الا‎ 


1 
2) اتجاه تغير المتتالية( ,7 ) 


000 1+ (n+1)ln(n +1) 
و ل ( يد‎ n+1 n 1+ n] 7 1 


0.25 (In (1+ (n +1)1n(ı+1)) > In (1+ n1n ۸) )j) 


n+1 


I, =1, = | f) >0 أو‎ 


صفحة 3 من 3 


